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By………ครูโต้ง 
 

 

 

 

 

 

สมเกียรติ  พรมทองพนัธ ์ วท.บ. จุฬาฯ 
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ระบบจ านวนจรงิ                                           ง 

 

สมบตัขิองรากที่สองที่ควรทราบ 

1.  a a a  

2.   
2

a a  

3.  a b ab  

4. a a

bb
       เม่ือ  b 0  

5.  


1 1 a a

a a a a
     เมื่อ  a 0  

6. 
  

  
  

1 a b a b

a ba b a b a b
  เมื่อ   a b 0  

7. 
  

  
  

1 a b a b

a ba b a b a b
  เมื่อ   a b 0  

 

สูตรการแยกตวัประกอบของพหุนาม **ที่ควรจดจ าใหไ้ด ้^^ 

  1.     2(a b)     2 2a 2ab b  

  2.     2(a b)     2 2a 2ab b  

  3.    2 2a b     (a b)(a b)    

  5.    3 3a b      2 2(a b)(a ab b ) 

  6.    3 3a b      2 2(a b)(a ab b ) 

  7.     3(a b)      3 2 2 3a 3a b 3ab b  

  8.     3(a b)      3 2 2 3a 3a b 3ab b  

 

 

การหาค าตอบของสมการ   2ax bx c 0  คือ 

  
  

2b b 4ac
x

2a
 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------ 

 

 

ค าเตอืน : การตวิเป็นเพียงเครือ่งมือท่ีจะท าใหไ้ดค้ะแนนจากขอ้สอบเทา่นั้น 

ไม่ใช่การท าใหมี้ความรูแ้ละทกัษะทางคณิตศาสตรม์ากข้ึนแตอ่ยา่งไร 

จงตั้งในเรยีน ในระบบปกตใิหด้ีท่ีสุดครบั ^^ 
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ตวัอยา่งขอ้สอบ**ค านวณไม่น่ากลวัเท่า การตรวจสอบทฤษฎี (เพราะเรามกัจ  าไม่ได้̂ ^) 

1. พิจารณาขอ้ความต่อไปน้ี 

ก. จ านวนท่ีเป็นทศนิยมไมรู่จ้บบางจ านวนเป็นจ านวนอตรรกยะ 

ข. จ านวนท่ีเป็นทศนิยมไมรู่จ้บบางจ านวนเป็นจ านวนตรรกยะ 

 ขอ้ใดถกูตอ้ง  

1) ขอ้ ก. และขอ้ ข.   2) ขอ้ ก. เท่าน้ัน  

3) ขอ้ ข. เท่าน้ัน   4) ขอ้ ก. และขอ้ ข. ผิด  

 

 

2. ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกตอ้ง  

1.   
2

3  ไม่เป็นจ านวนจริง   2.  3.1416 เป็นจ านวนอตรรกยะ  

3.  

2
22

7

 
 
 

เป็นจ านวนอตรรกยะ   4.  

3

3
1

2

 
 
 

 เป็นจ านวนตรรกยะ 

 

 

 

 

 

 

 

3.  

 

 

 

 

 

 

 

 

4. ถา้หาร  3 22 5x x x c     ดว้ย 1x  ลงตวัแลว้ จงหาค่าของ c   // ทฤษฎีเศษเหลือ^^ 

1.  4   2.   5  

3.  6   4.  7  

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

                 เอกสารประกอบการติวคณิตศาสตร ์ONET มนัส ์ ง่าย ง่าย by ครโูตง้                        4 

 

สงวนลิขสิทธ์ิตามกฎหมายหา้มเผยแพร่ก่อนไดร้บัอนุญาต             www.facebook.com/SuperBegita 

 

 

5. ถา้ a คือ จ านวนจริงท่ีท าใหส้มการ  4x2 – 12x + a = 0  มีเพียงค าตอบเดียว จงหาค่าของ a2 - a  

หลกัคิด : สมการก าลงัสอง แบบใชสู้ตรส าเรจ็ ................................................................  

 

 

 

 

 

 

 

 
 

ตวัอยา่งขอ้สอบ   ** ปัญหาของเรือ่งน้ี คือลืม การถอดเครือ่งหมาย .............................................. 

6. จงหาเซตค าตอบของอสมการ 2 3 5x   

 

 

 

 

 

7. ผลเฉลยของสมการ  4 3 x 2อยูใ่นช่วงใด 

 1) (-7, -2)   2) (-11, -4) 

 3) (-4, 4)   4) (-2, 3)  

 

 

 

 

 

8. เก่ียวกบั  x 7 6ขอ้ใดไมถู่กตอ้ง 

1.  ค าตอบหน่ึงมีค่าระหวา่ง 10 กบั 15 

2.  ผลบวกค าตอบเท่ากบั 14 

3.  สมการน้ีมีค าตอบมากกวา่ 2 ค าตอบ 

4.  ค าตอบท่ีน้อยท่ีสุดมีค่าน้อยกวา่ 3 

 

 

 

การแกส้มการและอสมการค่าสมับูรณ ์**เป็นเรือ่งที่ออกเป็นประจ  า** 

  




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 

x :x 0

x 0 :x 0

x :x 0
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9. เซตค าตอบของอสมการ  4
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10. ให ้a เป็นจ านวนเต็มบวกซ่ึงอยูใ่นเซตค าตอบของอสมการ  5 10 3x  แลว้ a อยูใ่นขอ้ใด 

1.  [-1,2)  2.  (2,4) 

3.  [2,3)  4.  [3,5) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

11.   
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

                 เอกสารประกอบการติวคณิตศาสตร ์ONET มนัส ์ ง่าย ง่าย by ครโูตง้                        6 

 

สงวนลิขสิทธ์ิตามกฎหมายหา้มเผยแพร่ก่อนไดร้บัอนุญาต             www.facebook.com/SuperBegita 

 

 

ประเภทของเซต 

 เซตจ ากดั หมายถึง เซตท่ีสามารถหาจ านวนสมาชิกได ้

 เซตอนันต ์หมายถึง เซตท่ีมีจ านวนสมาชิกไมจ่ ากดั 

 เซตวา่ง หมายถึง เซตท่ีไมม่ีสมาชิกอยูเ่ลย แทนดว้ย {} หรือ   

ถา้ A เป็นเซตจ ากดัใดๆ ท่ีมีสมาชิก n ตวั แลว้ 

 จ  านวนสบัเซตทั้งหมดของเซต A คือ 

 จ  านวนสบัเซตแทท้ั้งหมดของเซต A คือ 

 จ  านวนสมาชิกของ P(A) คือ 

 

 

เทคนิคเครื่องหมายของเซต :   

เครื่องหมายของเซตประกอบไปดว้ย ....... 

 

 **ตอ้งแมน่แผนภาพเวนน์–ออยเลอร*์* 

จดบนกระดาน..... 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

เซตง 

จดตวัอยา่ง.... P(A) 
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ตวัอยา่งขอ้สอบ เรือ่ง เซต 

12. ถา้ A = { 1,2,3 }  และ B = { -1,-2,-3 } จงหาจ านวนสมาชิกของ n(P(P(P(AB))) 

 

 

 

 

 

 

 

13. ให ้A และ B เป็นซ่ึง n(A) = 5, n(B) = 4 และ  n(A B) 2  

ถา้    C (A B) (B A)แลว้ n(P(C)) เท่ากบัเท่าใด **ใชก้ารเขียนแผนภาพช่วย 

 

 

 

 

 

เทคนิคการดสูมาชิก และ ความเป็นสบัเซต… 

จดบนกระดาน.... 
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14. ให ้A = {1, 2, 3, . . .} และ B = {{1, 2}, {3, 4, 5}, 6, 7, 8, . . .}  ขอ้ใดเป็นเท็จ 

1) A – B มีสมาชิก 5 ตวั 

2) จ านวนสมาชิกของเพาเวอรเ์ซตของ B – A เท่ากบั 4 

3) จ านวนสมาชิกของ   (A B) (B A) เป็นจ านวนคู่ 

4) A B  คือเซตของจ านวนนับท่ีมีค่ามากกวา่ 5 

 

 

 

 

 

 

 

15. ในการส ารวจความชอบในการด่ืมชาเขียวและกาแฟของกลุ่มตวัอยา่ง 32 คน พบวา่ ผูช้อบด่ืมชา

เขียวมี 18 คน ผูช้อบด่ืมกาแฟมี 16 คน ผูไ้มช่อบด่ืมชาเขียวและไมช่อบด่ืมกาแฟมี 8 คน จ านวน

คนท่ีชอบด่ืมชาเขียวอยา่งเดียวมีก่ีคน 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

16. ให ้A และ B เป็นเซตซ่ึง n(A) = 5, n(B) = 4 และ n(A B) = 2  

ถา้    C (A B) (B A)แลว้ n(P(C)) เท่ากบัเท่าใด **วาดแผนภาพเวนน์–ออยเลอร ์

 

 

 

 

 

 

17. ให ้A เป็นเซตจ ากดั และ B เป็นเซตอนันต ์ขอ้ความใดต่อไปน้ีเป็นเท็จ 

1) มีเซตจ ากดัท่ีเป็นสบัเซตของ A 

2) มีเซตจ ากดัท่ีเป็นสบัเซตของ B 

3) มีเซตอนันตท่ี์เป็นสบัเซตของ A 

4) มีเซตอนันตท่ี์เป็นสบัเซตของ B 
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การใหเ้หตผุลง 

 

 
 

ตวัอยา่ง 1 

 เหตุ 1. ฟ้ารอ้งทุกครั้งฝนจะตก  

  2. ฝนตกทุกครั้งกบจะรอ้ง 

  3. วนัน้ีกบจะรอ้ง 

 ผล     วนัน้ีฟ้ารอ้ง  

 

 

 

ตวัอยา่ง2  

 เหต ุ 1.   นกทุกตวัเป็นสตัวปี์ก 

  2.   สตัวปี์กทุกตวับินได้  

  3.   เคร่ืองบินโบอ้ิงบินได ้

 ผล เคร่ืองบินโบอ้ิงเป็นสตัวปี์ก 

 

 

การใหเ้หตุผลแบ่งออกเป็น 2 ประเภท คือ 

1. การใหเ้หตุผลแบบอุปนัยไดแ้ก่.... 

2. การใหเ้หตุผลแบบนิรนัย ไดแ้ก่.... 

การใชแ้ผนภาพเวนน์–ออยเลอร ์เพ่ือประกอบการสรุปผล แบบนิรนัย 

- วาดแผนภาพตามท่ีเหตุก าหนดเท่าน้ัน 

- พิสจูน์ผลท่ีโจทยก์ าหนด ตามแผนภาพท่ีเห็นวา่สอดคลอ้งกนั 

หลกัการวาดแผนภาพ 

- สมาชิกทุกตวัของ A เป็นของ B 

 

 

 

- สมาชิกบางตวัของ A เป็นของ B 

 

 

 

- ไมม่ีสมาชิกของ A เป็นของ B 

 

 

 

ไมม่ีใครตายเพราะเรียนหนังสือหนัก.....ครบัโตๆ กนัแลว้  อดเอานะ ^^ 
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ตวัอยา่งขอ้สอบเรือ่ง การใหเ้หตผุล  // **บางครั้งจะไปปนกบัเรือ่งสจันิรนัดร ์

 

18. พิจารณาการใหเ้หตุผลต่อไปน้ี 

 เหตุ  1. X 

  2. ละมัง่เป็นสตัวส์งวน 

 ผล  ละมัง่เป็นสตัวห์ายาก  

ขอ้สรุปขา้งตน้สมเหตุสมผล ถา้ X แทนขอ้ความใด 

1) สตัวห์ายากทุกชนิดเป็นสตัวส์งวน 

2) สตัวห์ายากบางชนิดเป็นสตัวส์งวน 

3) สตัวส์งวนทุกชนิดเป็นสตัวห์ายาก 

4) สตัวส์งวนบางชนิดเป็นสตัวห์ายาก 

 

 

 

 

 

 

 

 

19. พิจารณาการใหเ้หตุผลต่อไปน้ี// การแทนค่า แลว้ ตรวจสอบ เป็นกลยุทธท์ี่ดีอยา่งหน่ึงนะ... 

 เหตุ 1. ไมม่ีคนขยนัคนใดเป็นคนตกงาน  

  2. มีคนตกงานท่ีเป็นคนใชเ้งินเก่ง 

  3. มีคนขยนัท่ีไมเ่ป็นคนใชเ้งินเก่ง 

 ผล ?  

ขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นผลท่ีจะท าใหก้ารสรุปเหตุผลขา้งตน้เป็นไปอยา่งสมเหตุสมผล 

1) มีคนขยนัท่ีเป็นคนใชเ้งินเก่ง 

2) มีคนใชเ้งินเก่งท่ีเป็นคนตกงาน 

3) มีคนใชเ้งินเก่งท่ีเป็นคนขยนั 

4) มีคนตกงานท่ีเป็นคนขยนั 
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เลขยกก าลงั    ง 

นิยามของเลขยกก าลงั 

 ให ้  aแทนจ านวนใดๆ และ  nเป็นจ านวนเต็มบวก แลว้จะไดว้า่ 

     n
a a a a ... a      เมื่อaคือ ฐาน และ nคือ เลขชี้ ก าลงั 

  n ตวั 

 

 

 

ของแถมๆ อยากรูก็้ดเูอานะ........ 

1. 
m

mn na a  

2.    n nn
a b a b  

3.   n n n
a a a b  หรือ  

n

n

n

a a

b b
 

4. m n mn
a a  

 

 

จงท าใหเ้ป็นรูปอยา่งง่าย 

1. 
2

1

5.3 9.3

3 3

n n

n n








 

 

สมบตัขิองเลขยกก าลงั 

เมื่อก าหนดให ้a, bเป็นจ านวนใดๆ ท่ีไมใ่ช่ศนูย ์และ nเป็นจ านวนจริงใดๆ 

1. 
 m n m n

a a a  

2. 
 m n m n

a a a หรือ 


m

m n

n

a
a

a
 

3.   
nm m n

a a

และ  

   
 

n n

n

a a

b b
 

4. 
 n

n

1
a

a
 

5. 0
a 1 

6. ถา้  m n
a a แลว้จะได ้ m nโดยท่ี  a 0,1 

7. ถา้  m m
a b แลว้จะได ้ m 0โดยท่ี  a,b 0,1 
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2. 
































6

8

3

4

2552
3

4
4

3
2552

 

 

3. 

1
3 1 2 1

2 1 1

2 2

2 2

a a a

a a

 

 

 
 

 
 

 

 

 

สมการเลขยกก าลงั 

 

1. 3 1 23 9x x   

 

 

2. ถา้ 2 3x  แลว้จงหา  8 x  

 

 

3.  
1

2 1 1
x

x x


    

 

 

4. ถา้ 2 3 36 6x y z    แลว้ 
1 1 1

x y z
   มีค่าเท่าไร 

 

 

 

 

 

 

5. ถา้ 2 12 5 2 2 0x x     แลว้จงหาค่าของ 2 x
 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบ 

20. ถา้ x 8
81 3  และ 3y

125 625 แลว้  x + 9y  มีค่าเท่าใด 
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21. ถา้    
 

3x

3 16
3

8 81
แลว้ x มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1) 
4

9
 

2) 
2

9
 

3) 
1

9
 

4) 
1

9
 

 

 

22. ก าหนดให ้a และ b เป็นจ านวนจริงใดๆ แลว้ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกตอ้ง 

1) ถา้ a bแลว้จะได ้ 2 2
a b  

2) ถา้  a b 0แลว้จะได ้  2
ab a  

3) ถา้ a b  แลว้จะได ้ a b  

4) ถา้ 2 2
a b แลว้จะได ้ a b  

 

23. ขอ้ใดมีค่าต่างจากขอ้อ่ืน 

1)  0
( 1)  

2)  0.2
( 1)  

3)  0.4
( 1)  

4)  0.8
( 1)  

 

 

24. อสมการในขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นจริง 

1)  1000 600 300
2 3 10  

2)  600 1000 300
3 2 10  

3)  600 300 1000
3 10 2  

4)  300 1000 600
10 2 3  
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ความสมัพนัธแ์ละฟังกช์นัง 

 ฟังกช์นั หมายถึง ความสมัพนัธท่ี์ไมม่ีสมาชิกตวัหนา้ซ ้ากนั 

แลว้ความสมัพนัธ ์ คือ.......................................................................................................................  

 

 

 

 

ตวัอยา่ง ความสมัพนัธใ์ดบา้งท่ีเป็นฟังกช์นั 

 A = {(-1,1), (3,5), (1,2), (2,1)} 

 B = {(-3,1), (7,2), (-3,-1), (2,7)} 

 C = {(2,3), (3,3), (5,7), (7,9)} 

 D = {(1,0), (sin900, cos00), (sin00, cos900)} 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบ.... 

25. ก าหนดให ้A = {0, 1, 2} และ B = {a, b, c} ฟังกช์นัในขอ้ใดต่อไปน้ี เป็นฟังกช์นัจาก B ไป A 

1)  (a,1),(b,0),(c,1)  

2)  (0,b),(1,a),(1,c)  

3)  (b,1),(c,0)  

4)  (0,c),(1,b)  

 

 

26. ความสมัพนัธใ์นขอ้ใดเป็นฟังกช์นั 

1)  (0,1),(0,2),(2,1),(1,3)  

2)  (0,2),(1,1),(2,2),(3,0)  

3)  (1,1),(2,0),(2,3),(3,1)  

4)  (1,2),(0,3),(1,3),(2,2)  
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การพิจารณาว่ากราฟใดเป็นฟังกช์นั… 

หลกัการ คือ ... 

 

 

 
 

 

 

 

 

การหาโดเมนและเรนจข์องฟังกช์นั 

โดเมน (Df) คือ เซตของสมาชิกตวัหนา้ของคู่อนัดบัใน f   เรนจ(์Rf) คือ เซตของสมาชิกตวัหลงั

ของคู่อนัดบัใน f  

- จดัสมการใหอ้ยูใ่นรปู  y = ….x….   -     จดัสมการใหอ้ยูใ่นรปู x = ….y…. 

- พิจารณาวา่ค่า x ใดบา้งท่ีท าให ้y ค่าไมไ่ด ้  -     พิจารณาวา่ค่า y ใดบา้งท่ีท าให ้x 

หาค่าไมไ่ด ้

 

ลองหาโดเมน และเรนจ ์ของความสมัพนัธต์อ่ไปน้ี 

 1.  
2 49R x    

 2.   
2 4

3

x
R

x





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 3.   2 4 10R x x    

 4.   5 2R x    

 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบ 

27. ถา้    2
f(x) 3 4 x แลว้ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกตอ้ง 

1)   
f f

D [ 2,2], R [0,3]  

2)   
f f

D [ 2,2], R [1,3]  

3)  
f f

D [0,2], R [0,3]  

4)  
f f

D [0,2], R [1,3]  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

การแทนค่าในฟังกช์นั 

 
 

 

 

ถา้ f(x) =  Term(x)  แลว้  f(a) = Term(a) 

เช่น  

1. f(x) = 2x+1  จงหา f(0) 

 

 

 

 

2. f(2x+1) = 5x  จงหา f(1) 
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ตวัอยา่งขอ้สอบ... 

 

28. ก าหนดให ้   21 2 1f x x x      จงหา     4 3f f   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

29. ก าหนด  

2, 0

, 0

2, 0

x

f x x x

x



 

 

จงหาค่าของ       1 0 3f f f    

 

 

 

 

 

 

 

 

30.  0 2f  , และ     2 4f x f x   จงหาค่าของ   2f  

 

 

 

 

 

 

 

 

31. ถา้   f(x 2) 2x 1แลว้ 
2

f(x )มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1) 2
2x 1 

2) 2
2x 1 

3) 2
2x 3  

4) 2
2x 9 
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32. ก าหนดให ้   22 4 1f x x x     ซ่ึงมีต าแหน่งสงูสุดอยูท่ี่พิกดั (a,b) แลว้จงหา a+b 

**เทคนิคพาราโบลา**  “บางเรือ่ง จ  าเป็นตอ้งจ  า ทั้งท่ีไม่อยากจ  า” 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

33. ถา้   2
f(x) x x 2  แลว้ ขอ้สรุปใดถูกตอ้ง **วาดรปูช่วย 

1) f(x) 0 เมื่อ   1 x 2 

2) จุดวกกลบัของกราฟของฟังกช์นั f อยูใ่นจตุภาคท่ีสอง 

3) ฟังกช์นั f มีค่าสงูสุดเท่ากบั 2 

4) ฟังกช์นั f มีค่าต า่สุดเท่ากบั 2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ค่าสูงสุด / ต  า่สุดของฟังกช์นั ก าลงัสอง 

เทคนิค ของพาราโบลา....  

24
,

2 4

b ac b

a a

  
 
 
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ถา้ขอ้สอบออกเป็นคู่อนัดบั.... 

1.  จงหาอินเวอรส์ของf = { (1,2), (3,4), (5,6) } 

 

 

 

 

 

 

 

ถา้ขอ้สอบออกเป็นสมการเง่ือนไข.... 

 

1. จงหาอินเวอรส์ของ   , 2 1r x y R y x     

แบบท่ี 1 … 

แบบท่ี 2 … 

แบบท่ี 3 … 

 

 

2. จงหาอินเวอรส์ของ  ,
1

x
r x y R y

x

 
   

 
 

 

 

 

 

 

 

3. จงหาอินเวอรส์ของ   2, 9r x y R y x     

 

 

 

 

 

**จงฝึกคิดในใจนะ.... 

 

 

 

 

 

การหาอินเวอรส์ของฟังกช์นั... 

ถา้ให ้  f x  เป็นฟังกช์นัใดๆ  แลว้จะเรียก  1f x
  วา่เป็นอินเวอรส์ ของฟังกช์นั 
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อตัราสว่นตรโีกณมิต ิ    ง 

 

 sin A =  

 

 cos A = 

 

 tan A = 

 

ความสมัพนัธท่ี์ควรรู ้

1. cosec  

2. sec  

3. cot  

4. tan  

5.   2 2
sin cos  

6.   2
1tan  

 

 

อตัราส่วนตรีโกณมิติของมุมท่ีควรรูจ้กั 

ค่าตรโีกณมิต ิ 0 30 45 60 90 

sin 
0 

2

1

 2

2

 2

3

 
1 

cos 
1 

2

3

 2

2

 2

1

 
0 

tan 
0 

3

1

 
1 3    

 

  
 

 

 

 

 

 

 

1

1

2

45o 

60o 

30o 

1

3

2

53o 

4

3

5

37o 

ท่ีนัง่เรียนอยูด่ว้ยกนัน่ี...ไมม่ีใครเก่งกวา่ใครหรอก...มีแค่คนขยนัตั้งใจ กบัคนขี้ เกียจก็เท่าน้ันเอง!! 
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ค่าตรโีกณในควอดรนัตท์ี่ 2, 3, 4 

 

 

โคฟังกช์นั  (co-function) 

 
 

 

ลองท าด.ู.... 

1. ถา้ 4sinA = 2 แลว้ จงหาค่าของ cosA + cosecA 
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     2.   ก าหนดให ้2cos 3x   จงหาค่าของ  sinx,  tanx 

 

 

 

 

 

 

3.  มองเพ่ือนซ่ึงอยูบ่นตึกสงู 20 เมตร เป็นมุมเงย 30 องศาพอดี จงประมาณวา่ขณะน้ันเพ่ือนอยู่

ห่าง จากนักเรียนเป็นระยะทางกี่เมตร 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบเรือ่ง อตัราสว่นตรโีกณมิต ิ

34. ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกตอ้ง **เทคนิคการประมาณค่า 

1)  
sin30 sin45  

2)  
cos30 cos45  

3)  
tan45 cot45  

4)  
tan60 cot60  

 

35. จากรปู  **เทคนิคการลดรปูมุม และ เอกลกัษณ ์

 

ขอ้ใดต่อไปน้ีถูกตอ้ง 

1)  
sin21 cos69  

2)  
sin21 cos21  

3)  
cos21 tan21  

4)  
tan21 cos69  

 

 

36. ก าหนดให ้ABC เป็นรปูสามเหล่ียมท่ีมี B เป็นมุมฉาก ถา้ 
12

cot A
5
แลว้ 

10cosecA 12secAมีค่าเท่าใด 
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37. ก าหนดให ้ABC เป็นรปูสามเหล่ียมท่ีมีมุม B เป็นมุมฉาก มีมุม A เท่ากบั 


30  และมีพ้ืนท่ีเท่ากบั 

24 3  ตารางหน่วย ความยาวของดา้น AB เท่ากบัก่ีหน่วย 

 

 

 

 

 

 

 

 

38. ก าหนดให ้ABC เป็นรปูสามเหล่ียมท่ีมีพื้ นท่ีเท่ากบั 15 ตารางหน่วย และมีมุม C เป็นมุมฉาก ถา้ 

sinB = 3sinA แลว้ดา้น AB ยาวเท่าใด 

 

 

 

 

 

 

39. ถา้  2
2cos cos 1โดยท่ี  

0 90  

แลว้   เป็นมุมก่ีองศา 

 

 

 

 

 

 

40. 
 

 
 

 
 

 

sin31 sin35
cosec30 tan55

cos35 cos59
มีค่าเท่ากบัเท่าใด 

 

 

 

 

 

 

 

“ขอ้สอบท่ีใหม้าท า...ถา้ไหวก็ฝึก   ถา้ไมไ่หวก็ไปลดขนาดความฝันลง”   ชีวิตเรา ตอ้ง เลือกเอง  นะ.................. 
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ตวัอยา่งเช่น.... 

 

 

 

 

 

 
 

ตวัอยา่งเช่น... 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบ 

41. ก าหนดให ้
3 1

, 1, ,...
2 2

 เป็นล าดบัเลขคณิต ผลบวกของพจน์ท่ี 40 และพจน์ท่ี 42 เป็นเท่าใด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ล าดบัเรขาคณิต คือ ล าดบัท่ีมีอตัราส่วนร่วม r 

   
 n 1

n 1
a a r  

  เมื่อ 
 n 1

n

a
r

a
 

 

 

 

 

 

 

 

ล าดบัและอนุกรม     ง 

 ล าดบั คือ ฟังกช์นัท่ีมีโดเมนเป็นจ านวนเต็มบวก  

 ล าดบัจ ากดั คือ 

 ล าดบัอนันต ์คือ 

ล าดบัเลขคณิต คือ ล าดบัท่ีมีผลต่างร่วม d  

     
n 1

a a (n 1)d  

  เมื่อ  
n 1 n

d a a  
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42. ถา้อนุกรมเลขคณิต คือ  17, x, y, 35  จงหาค่าของ x + y  

 

 

 

 

 

 

 

43. พจน์ท่ี 31 ของล าดบัเลขคณิต   
1 1 1

, , , ...
20 30 60

มีค่าเท่ากบัเท่าไร 

 

 

 

 

 

 

44. พจน์ท่ี 16 ของล าดบัเรขาคณิต 
1 1 1

, , ,...
625 125 5 125

มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1) 25 5   2)  125   

3)  125 5   4)  625 

 

 

 

 

 

 

45. ก าหนดให ้
1 2 3

a ,a ,a ,... เป็นล าดบัเรขาคณิต ถา้ 
2

a = 8 และ 
5

a = -64 แลว้ ผลบวกของ 10 

พจน์แรกของล าดบัน้ีเท่ากบัขอ้ใด 

1)   2,048        2)  1,512   

3)  1,364        4)  1,024 

 

 

 

 

 

46. ค่าของ 1 + 6 + 11 + 16 + ... + 101 มีค่าเท่ากบัเท่าใด 
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เมื่อตวัเลขมีจ านวนมากๆ การคิดโดยตรงไมส่ะดวก ตอ้งพึ่งพาสมบติัของซิกมา 

 

 

ลองท าด.ู.. 

1. 
50

1

2n  = 

2. 12
50

1

 n  = 

สมบตัขิองเครื่องหมาย (ตอ้งจ าใหไ้ดน้ะครบั...^^) 

1. ncc
n

i


1

 เมื่อ c คือค่าคงท่ีใดๆ (ตวัเลขใดๆ นัน่เอง) 

2.   



n

i

n

i

n

i

BABA
111

 

3.   



n

i

n

i

AkkA
11

.  เมื่อ k คือค่าคงท่ีใดๆ (ตวัเลขใดๆ นัน่เอง) 

4.  
2

1

1






nn
i

n

i

  

5.   
6

121

1

2 




nnn
i

n

i

 

6.   2

1

3

2

1







 




nn
i

n

i

 

 

เครื่องหมาย Sigma     

หมายถึง การแทนค่าตวัเลขท่ีเป็นจ านวนเต็มบวก แลว้น าผลลพัธม์าบวกกนั 

เช่น 1. 
5

1x

x


  

 2.  
5

2

1x

x


  

 3.  
5

1

2 1
x

x


  
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3. 
50

1

2n  = 

4.   
50

1

2 12nn  = 

 

 

 

 

 

 

ความน่าจะเป็น ง 

  

 

- เครื่องหมายแฟคทอเรยีล 

ลองท าด.ู.. 

1. 
!0

!2
 

2. 5! 

3. 10! 
4. 

!5

!8
 

5. 
!8

!10
 6. 

!6!.10

!5!.12
 

7. 
)!1(

!

n

n
 8. 

)!1(

)!1(





n

n
 

 

 

 

 

- การท างานตอ่เน่ืองกนัจ านวนวธีิ = a x b x c x d x… 

ลองท าด ู

1. ในการเขา้-ออก หอ้งหน่ึงมีประตทูางเขา้ 3 ประต ู มีประตทูางออก 4 ประตจูงหาจ านวนวธีิในการเขา้

ในประตทูางเขา้ และออกในประตทูางออก 
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2. มีกบัขา้ว 4 อยา่ง  ของหวาน 3 อยา่ง และ เคร่ืองด่ืมอีก 4 ชนิด  จงหาจ านวนวธีิในการรบัประทาน

อาหารและเคร่ืองด่ืม โดยตอ้งรบัประทานกบัขา้ว ของหวาน และเคร่ืองด่ืม ชนิดละ 1 อยา่ง 

 

 

 

 

 

- การเรยีงสิ่งของหรอื การสลบัที่สิ่งของในแถว 

 

 

1. จงหาจ านวนวธีิในการจดันักเรียน 5 คน เขา้แถวซ้ืออาหาร 

 

 

 

 

 

 

2. จงหาจ านวนวธีิในการจดันักเรียน 5 คน และคร ู1 คน เขา้แถวถ่ายรปู โดยครจูะตอ้งยนืตรงซา้ยมือสุด

หรือขวามือสุดเท่าน้ัน 

 

 

 

 

 

3.   จงสลบัท่ีตวัอกัษร  MATHEC 

 

 

 

 

4.   จงสลบัท่ีตวัอกัษร  ABBACAS 

 

 

 

 

มสีิง่ของ n   สิง่น ามาวางเรยีงกนัทัง้หมด โดยสนใจต าแหน่งทีจ่ดัวาง   
อาจจะไมต่อ้งเป็นการเรยีงสิง่ของโดยตรง เป็นอะไรกไ็ด ้ทีน่ ามาสลบัที ่หรอื สลบัต าแหน่งกนั 

จ านวนวธิทีัง้หมด จะเทา่กบั  !n  
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5.  จ านวนวธีิในการเขา้เสน้ชยัของการแข่งขนัวิ่งซ่ึงมีทั้งหมด 4 ลู่วิ่ง  

 

 

 

 

 

- การเลือกส่ิงของบางอยา่ง จากส่ิงของทั้งหมด 

 

ลองท าด.ู.. 

1.  
5

3

 
 
 

      2.  
5

2

 
 
 

 

 

 

 

3.  
5

5

 
 
 

      4.   
5

1

 
 
 

 

 

 

 

 

บทประยุกตแ์ละการน าไปใช.้... 

1.  เลือกไพ่ 2 ใบ จากไพ ่1 ส ารบัแลว้ไดไ้พ่โพด า  **เลือกส่ิงของจากกลุ่มส่ิงของท่ีตอ้งการเท่าน้ัน** 

 

 

 

 

 

 

2.  เลือกลกูบอล 2 ลกู แลว้ไดสี้แดงทั้งสองลกู จากกล่อง ท่ีมีลกูบอลแดง 5 ลกู และฟ้า 4 ลกู 

 

 

 

 

 

 

 

3.  จดันักเรียน 8 คน เขา้บา้นพกั 3 หลกั ซ่ึงบรรจุได ้4 คน 3 คน และ 1 คน ตามล าดบั จะจดัคนเขา้

บา้นพกัไดก่ี้วิธี 

 

ไมส่นใจต าแหน่งส่ิงของ  การสลบัท่ีส่ิงของไมถื่อวา่เกิดวธีิใหม่ 

ประยุกตใ์ชก้บัโจทยไ์ดห้ลากหลายมากท่ีสุด 

 
!

,
!r!

n n
Cn r

r n r

 
  

 
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4.  มีจุดต่างๆ อยูบ่นเสน้รอบวงกลม 10 จุด จะสรา้งเสน้ตรงเช่ือมจุดเหล่าน้ีไดท้ั้งหมดกี่เสน้ 

 

 

 

 

 

 

 

5.  มีเสน้ตรงแนวด่ิงขนานกนั 4 เสน้ เมื่อน ามาตดักบัเสน้ตรงแนวนอนท่ีขนานกนัทั้งหมด 4 เสน้ จะเกิด

รปูส่ีเหล่ียมทั้งหมดกี่รปู   

 

 

 

 

 

 

 

 

ค าเตือน จากพี่โตง้     :     “บทประยุกตค์วรท าได ้ ทฤษฎีพื้ นฐานควรรู”้   
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ลองท าด.ู... 

1. ครอบครวัหน่ึงตอ้งการบุตร 3 คน ความน่าจะเป็นท่ีจะไดบุ้ตรเป็นชายอยา่งนอ้ย 2 คน 

 

 

 

 

 

 

2. กล่องท่ีมีลกูบอล แดง 5 ฟ้า 4 เขียว 3 จงหาความน่าจะเป็นในการหยบิลกูบอล 3 ลกูโดยหยบิได้

ลกูบอลสีแดงทั้งหมด 

 

 

 

 

 

 

ความน่าจะเป็น 

 ความน่าจะเป็น คือ จ านวนท่ีบอกใหท้ราบวา่เหตุการณท่ี์เราสนใจ มีโอกาสเกิดขึ้ นมากน้อย

เพียงใด 

  เมื่อ  S แทน แซมเปิลสเปซ(Sample Space) 

   E แทน เหตุการณใ์ดๆ(Event) 

**ความน่าจะเป็นไม่ยาก ส่ิงท่ียากคือการหาเหตุการณ ์มาใส่ในความน่าจะเป็น** 

เมื่อเหตุการณแ์ต่ละเหตุการณใ์น S มีโอกาสเกิดขึ้ นเท่าๆกนั 

จะได ้ความน่าจะเป็นของเหตุการณห์าไดจ้าก 


n(E)

P(E)
n(S)

 

คณุสมบตัขิองความน่าจะเป็น  

1.  0 P(E) 1 

2. P(E) 1 หมายความวา่ เหตุการณน้ั์นๆ มีโอกาสเกิดขึ้ นแน่นอน 

3. P(E) 0  หมายความวา่ เหตุการณน้ั์นๆ ไม่มีโอกาสเกิดขึ้ นแน่นอน 
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3. การจดันักเรียนชาย 5 คนและนักเรียนหญิง 5 คน เขา้คิว จงหาความน่าจะเป็นท่ีนักเรียนหญิงได้

คนแรกและคนสุดทา้ย 

 

 

 

 

 

 

 

6. จดัใหนั้กท่องเท่ียวชาย 5 คน หญิง 3 คน เขา้บา้นพกั 2 หลงัๆ ละ 4 คน ความน่าจะเป็นท่ี

นักท่องเท่ียวหญิงไดพ้กับา้นหลงัเดียวกนั 

 

 

 

 

 

 

 

7. ความน่าจะเป็นท่ีสมชาย และ พรพรรณ จะเกิดวนัต่างกนั ของจ านวนวนัใน 1 สปัดาห ์เป็นเท่าไร 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งขอ้สอบ 

47. สลากชุดหน่ึงมี 10 ใบ มีหมายเลข 1 – 10 ก ากบั ความน่าจะเป็นท่ีจะหยบิสลากพรอ้มกนั 3 ใบ

ใหม้ีแตม้รวมเป็น 10 และไมม่ีสลากใบใดมีหมายเลขสงูกวา่ 5 มีค่าเท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

1) 
1

60
  2)  

1

40
   

3)  
1

30
  4)  

1

20
 

 

 

 

 

 

48. ถา้น าตวัอกัษรทั้งหมดจากค าวา่  BANANAS มาจดัเรียงเป็นค าต่างๆ โดยไมจ่ าเป็นตอ้งมี

ความหมาย จะจดัเป็นค าท่ีแตกต่างกนัไดก่ี้วิธี 

 

ONET ส าหรบับางคนก็ง่ายจนน่าเบ่ือ  แต่อีกหลายคนก็ยากจนเบ่ือ!! 
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49. โยนลกูเต๋า 3 ลกู ความน่าจะเป็นท่ีลกูเต๋าจะขึ้ นแตม้ค่ีอยา่งนอ้ย 1 ลกู เท่ากบัขอ้ใดต่อไปน้ี 

**โจทยห์ลอกวา่เป็นลกูเต๋าแทจ้ริงคือเร่ืองเหรียญ ** 

1) 
2

3
 

2) 
5

8
 

3) 
3

4
 

4) 
7

8
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

สถิต ิ          ง 

 

 สถิติ หมายถึง ตวัเลขท่ีแทนจ านวนหรือขอ้เท็จจริงของส่ิงท่ีเราศึกษา มีลกัษณะขอ้มลู 2 ประเภท 

1. ขอ้มลูเชิงปริมาณคือ... 

 

2. ขอ้มลูเชิงคุณภาพคือ .... 

 

 

เมื่อจ าแนกตามลกัษณะของขอ้มลู สามารถแบ่งออกไดเ้ป็น 2 ชนิดคือ 

1. ขอ้มูลเชิงคณุภาพ (Qualitative Data) หมายถึง ขอ้มลูท่ีไมส่ามารถบอกไดว้า่ มีค่ามากหรือ

น้อย แต่จะสามารถบอกไดว้า่ดีหรือไมดี่ หรือบอกลกัษณะความเป็นกลุ่มของ ขอ้มลู เช่น เพศ 

ศาสนา สีผม คุณภาพสินคา้ ความพึงพอใจฯลฯ 
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2. ขอ้มูลเชิงปรมิาณ (Quantitative Data) หมายถึง ขอ้มลูท่ีสามารถวดัค่าได ้วา่มีค่ามากหรือ

น้อยซ่ึงสามารถวดัค่าออกมาเป็นตวัเลขได ้เช่น คะแนนสอบ อุณหภมูิ ส่วนสงู น ้าหนัก ปริมาณ

ต่างๆ ฯลฯ 

 

 

ค่ากลาง ขอ้มูลแบบไม่แจกแจงความถี ่

ค่าเฉลี่ยเลยคณิต(Mean) : X   

มธัยฐาน(Median)  

ฐานนิยม(Mode)  

เปอรเ์ซ็นไทล(์Percentile)  

 

**ส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานและความแปรปรวน**  // ความรูม้.ตน้นะ...วา่แต่จ าไดม้ั้ย..... 

 

 

 

 

 

ค่าเฉลี่ยเลขคณิตรวม 

  
รวม

X =  

 

 

 

 

 
 

 

ความแปรปรวนรวม เมื่อ 1 2X X คือ.... 

 

 

 

เทคนิคเก่ียวกบัค่ากลาง... 

 

- เมื่อมีการแกไ้ขขอ้มลูทั้งหมดโดยการบวก / ลบ ดว้ยค่าคงท่ี  ค่าเฉล่ียเลขคณิตจะเปล่ียนแปลง 

- เมื่อมีการแกไ้ขขอ้มลูทั้งหมดโดยการคณู ดว้ยค่าคงท่ี  ค่าเฉล่ียเลขคณิตและส่วนเบ่ียงเบน

มาตรฐาน จะเปล่ียนแปลง 
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50. ขอ้มลูชุดหน่ึงมีค่าเฉล่ียเลขคณิตเท่ากบั 11 โดยขอ้มลูคือ 13,8,x,7,15,11 แลว้ค่าของ x เป็น

เท่าไร 

 

 

 

 

 

 

51. ขอ้มลูชุดหน่ึงมีค่าเฉล่ียเลขคณิต 12 มธัยฐาน 10 และ ฐานนิยม 13 ถา้มีการปรบัขอ้มลูเพ่ิมเติม

อีก 2ทุกๆขอ้มลู จงหาค่าเฉล่ียเลขคณิต มธัยฐานและฐานนิยมใหม ่

 

 

 

 

 

52. นักเรียนคนหน่ึงมีคะแนนสอบ 4 ครั้งเท่ากบั 19, 20, 22, 21 ในการสอบครั้งท่ี 5 ถา้ตอ้งการให้

คะแนนเฉล่ียเท่ากบั 22 คะแนน นักเรียนคนน้ีจะตอ้งสอบใหไ้ดค้ะแนนก่ีคะแนน 

 

 

 

 

 

53. คะแนนเฉล่ียในการสอบเก็บคะแนนวิชาคณิตศาสตรเ์ท่ากบั 80 คะแนน มีนักเรียนสอบทั้งหมด 

30 คน ต่อมาตรวจสอบพบวา่มีการกรอกคะแนนผิดคือ 75 คะแนนกรอกเป็น 85 และ 90 

คะแนน กรอกเป็น 65 คะแนน จงหาค่าเฉล่ียท่ีถูกตอ้ง 
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54. คะแนนเฉล่ียจากการสอบเก็บคะแนนของนักเรียนหอ้งม.2/1 เท่ากบั 12 คะแนน หอ้งม.2/2 

เท่ากบั 16 คะแนน จงหาคะแนนเฉล่ียของนักเรียนทั้งสองหอ้งเมื่อนักเรียนหอ้งม.2/1 มีนักเรียน 

40 คน และนักเรียนหอ้งม.2/2 มีนักเรียน 50 คน  

 

 

 

 

 

 
 

ตวัอยา่งขอ้สอบ  

55. แผนภาพตน้ – ใบของขอ้มลูชุดหน่ึงเป็นดงัน้ี 

 

ส าหรบัขอ้มลูชุดน้ี ขอ้ใดต่อไปน้ีเป็นจริง 

1) มธัยฐาน <ฐานนิยม <ค่าเฉล่ียเลขคณิต 2)  มธัยฐาน <ค่าเฉล่ียนเลขคณิต <ฐานนิย 

3) ค่าเฉล่ียเลขคณิต <ฐานนิยม <มธัยฐาน4)  ค่าเฉล่ียเลขคณิต <มธัยฐาน <ฐานนิยม 

 

 

 

 

 

 

 

56. แผนภาพตน้ – ใบ ของน ้าหนักในหน่ึงกรมัของไข่ไก่ 10 ฟอง เป็นดงัน้ี 

 
 

 

 

**มีต่อหนา้ถดัไป** 

ขอ้สรุปใดเป็นเท็จ 
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1) ฐานนิยมของน ้าหนักของไข่ไก่มีเพียงค่าเดียว 

2) ค่าเฉล่ียเลขคณิตและมธัยฐานของน ้าหนักของไข่ไก่มีค่าเท่ากนั 

3) มีไข่ไก่ 5 ฟองท่ีมีน ้าหนักน้อยกวา่ 70 กรมั 

4) ไข่ไก่ท่ีมีน ้าหนักสงูกวา่ฐานนิยม มีจ านวนมากกวา่ ไข่ไก่ท่ีมีน ้าหนักเท่ากบัฐานนิยม 

 

 

 

 

 

 
57. จงพิจารณาแผนภาพตน้ใบ แลว้พิจารณาขอ้ความใดถูกหรือผิด 

 

a. ขอ้มลูชุดน้ีไมม่ีฐานนิยม 

b. มธัยฐานของขอ้มลู คือ 40 

 

 

 
58. จากตารางแสดงน ้าหนักของนักเรียนจ านวน 50 คน 

ช่วงน ้าหนกั (กก.) จ  านวน (คน) 

30 – 39 4 

40 – 49 5 

50 – 59 13 

60 – 69 17 

70 – 79 6 

80 – 89 5 

มธัยฐานของขอ้มลูอยูใ่นอนัตรภาคชั้นใด 
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59. ชายคนหน่ึงตกัปลาท่ีเล้ียงไวใ้นกระชงัเพ่ือส่งขายจ านวน 500 ตวั ซ่ึงมีน ้าหนักโดยเฉล่ียตวัละ 

700 กรมั ในจ านวนน้ีเป็นปลาจากกระชงัท่ีหน่ึง 300 ตวั และจากกระชงัท่ีสอง 200 ตวั ถา้ปลา

ในกระชงัท่ีหน่ึงมีน ้าหนักเฉล่ียต่อตวัมากกวา่ในกระชงัท่ีสอง 50 กรมั แลว้เขาตกัปลาจากกระชงัท่ี

สองมาก่ีกรมั 

 

 

 

 

 

 

 

60. ตารางแจกแจงความถ่ี แสดงจ านวนนักเรียนในช่วงอายุต่างๆ ของนักเรียนกลุ่มหน่ึงเป็นดงัน้ี 

ช่วงอาย ุ(ปี) ความถ่ี (คน) 

1 – 5 4 

6 -10 9 

11 – 15 2 

16 – 20 5 

อายุเฉล่ียของนักเรียนกลุ่มน้ีเท่ากบัเท่าใด 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

61. ก าหนดใหต้ารางแจกแจงความถ่ีสะสมของคะแนนของนักเรียนหอ้งหน่ึง เป็นดงัน้ีจงหาวา่มธัยฐาน

ของขอ้มลูอยูใ่นอนัตรภาคชั้นใด ………………………………. 

ช่วงคะแนน ความถ่ีสะสม (คน) 

30 – 39 1 

40 – 49 11 

50 – 59 18 

60 – 69 20  
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62. แถมใหอี้ก 1 ขอ้**   

 

 

 

 

 

 

 

 

อ่านทุกวนั วนัละนิด เรียกวา่ขยนั 

อ่านวนัสุดทา้ย ก่อนสอบ วนัละเยอะๆ เรียกวา่ มกัง่าย 

โชคดีในการสอบทุกคนครบั.... 

 

ครูพี่โตง้(FB : ครูโตง้ ครูฟิสิกสข์าหกั) 


